Analyticka geometrie 4 — geometrie v roviné

Parametrické vyjadreni primky

VYJADRENI POLOPRIMKY, USECKY A OPACNE POLOPRIMKY:

Priklad 1: Zjistéte, zda bod C leZi na polopfimce AB. Popfipadé na useéce AB.
a) A[8; —3],B[5; 2],C[2; 7]

b) A[3; —2], B[7; 6], C[~1; —10]
¢) A[—1; 2], B[3; 5] c[l ]
d) A[— 4 1], B[6; —4], C[2; —2]
e) A[3; —2], B[7; 6], C[4; 0]

A[6; 3], B[4; — 1]6[ 2]

Vzajemna poloha pfimek danych parametrickymi rovnicemi

ROVNOBEZNE:

TOTOZNE:

RUZNOBEZNE

Priklad 1: Zjistéte vzajemnou polohu pfimek p(P,u) a q(Q, V). Jsou-li to
raznobézky, urcete jejich prisecik R.

P[1;2]1 = (2-3),Q[0; 11,5 = (-1;3)

2

b) P[3;2],4 = (2;-1),Q[-1;1],v = (1; 1)
o P[3:1].i = (-1;2),0[-1;6],5 = (3;-1)

Pfiklad 2: Ur&ete vzdjemnou polohu p¥imek p(4,u) a q(B, V), je-li dano:
[3;—1],u = (—2;1),B[4;-2],v = (1;-2)
A[S,Z],u = (6 9) B[3 5],1? ( 1; 15)
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Priklad 3:

Priklad 4:

Priklad 5:

Priklad 6:

Zjistéte vzajemnou polohu p¥imek p(4,u) a q(B, V). Jsou-li
rznobézky, uréete jejich prusecik R.
a) A[4; —5],1 = (3; —1),B[1;2], % = (—6;2)

b) A[3;1],u = (4;2),B[-1;—-1],¥ = (—1;3)
c) A[1; ,ﬁ:@ - ) [7;—16],% = (3; —9)
d) Al5; 6], = (3;-3), B[2;7],5 = (—6;4)
e) A[~2;5],% = (9;6),B[4;9], = (3:3)

f) A[-4; —1],4 = (6; =3),B[4; 7], ¥ = (2;5)

Urcete vzajemnou polohu pfimek p, g, s parametrickymi

vyjadrenimi:

a) pix=3-—-2t,y=4+3tt€R
qg:x=6+3s,y=-05—-4,5s;s€R

b) pix=1+4t,y=—t;t€R
q:x=3—-12s,y=—-2+3s;s€R

c) pix=-=14+t,y=5-3tt€R
g:x=5-3s5,y=—-1+4+5;5s€R

Pfesvédcte se, Ze pfimky p, q jsou rliznobézné, a urcete jejich

prasedik:

a) pix=2-3t,y=-5+2t;t€R
q:x=6+5s,y=3+2s;S€R

b) p:x=5—-4t,y=—-1+6t;t€R
q:x=-7—-55,y=8+3s;s€R

c) pix=3+5t,y=2-7t;t€R
qg:x=1—-5s,y=2s;s€R

d) px=-1-3ty=3+tteR
qg:x=1—-2s,y=—-2+3s;s€R

Urcete vzajemnou polohu pfimek p, g, s parametrickymi

vyjadrenimi:

a) pix=6+2t,y=4—-t;t€R
qg:x=4+1s,y=—-2+3s;s€R

b) p:x=5-2t,y=—-1+4+4t;tE€ER
qg:x=2-—3s5,y=3+6s;s€R

c) pix=1-3t,y=2-2t;t€R
q:x=—8+s,y=—4+§s;sER



Polohové ulohy v roviné

Priklad 1: Napiste obecnou rovnici pfimky p.
prx=1-t
y=3+2tt€R
Priklad 2: Napiste parametrické rovnice pfimky p: 3x — 2y +1 = 0.

Priklad 3: Urcete prlsecik pfimek p, q.
p: x =3 —2¢t,
y=—-1+tt€ER,
q:4x—-—y+5=0.

Priklad 4: Urcete prlsecik pfimek p, q.
p:3x+5y—-11=0, q: —2x+3y+1=0.

Priklad 5: NapiSte obecnou rovnici pfimky p.
apix=2—-t,y=1+3t,t€ER
b)p:x=4—-2t,y=3+¢tt€ER

Priklad 6: NapiSte parametrické vyjadreni pfimky p.
a)p:2x+y—-1=0
b)p:x—3=0

Priklad 7: Urcete prisecik pfimek p, q.
ap:x+y—-5=0,g:2x—-3y+5=0
b)p:2x—y—-3=0,q:x=-5+3t,y=-3+t,t€E€R

Priklad 8: Napiste parametrické vyjadfeni pfimky, jejiz obecna rovnice je
ajx+y+3=0
b)x+3y—-2=0
c)4x—3y+8=0
d)5x—6y—4=0

Priklad 9: Ukazte, Ze pfimka p: 4x — 5y + 16 = 0 je rdznobéZznd s pfimkou
danou parametrickym vyjadfenim
x =2-—3t,y =—4+ 2t;t € R, a urlete jejich prisecik.

Priklad 10: Urcete vzajemnou polohu pfimek p, q. Jsou-li pfimky
rznobézné, urcete jejich prisecik.
Ap:2x—y+3=0,q¢:x=3+2t,y=tt€ER
b)p:3x+y—-10=0,q:x=4—t,y=—-2+3t;tE€R
p:5x—2y+6=0,g:x=-1+4+2t,y=4+5tt€R
dp:4x—3y+5=0,q:x =—-2+4+5t,y=3+4t;t €R

Priklad 11: UkaZte, Ze pfimky p, g jsou rovnobézné a pak vypocitejte jejich
vzdalenost:
a)p:3x—4y+15=0,q:6x—8y =0
b)p:5x —12y+10=0,q:x — 2,4y —4,5=0
Ap:ix+2y—10=0,q:x=3-2t,y=2+tt€ER
dp:x=7—-6t,y=5+8t;teER q:x=15s,y=3—-2s;s€ER



Metrické ulohy v roviné

Pfiklad 1: Urcete rovnici pfimky g, ktera prochazi bodem P[1; 3] a je kolma
k pfimcep:2x —y + 1 =0.

Vzdalenost bodu od pfimky?

Pfiklad 2: Zjistéte vzdalenost d bodu P[—3; 1] od pfimky 2x + y — 2 = 0.

Priklad 3: Najdéte bod P’ soumérné sdruzeny k bodu P[2; —3] podle
osyp:2x —y+3=0.

Priklad 4:

Priklad 5: Najdéte na pfimce p:3x — 4y + 1 = 0 bod Q, ktery ma od bodu
P[1;?] leziciho na pfimce p vzdalenost d = 10.

Odchylka dvou pfimek

Priklad 6: Vypocitejte odchylku pfimek p, g:
prx=1+t q:2x+y—-1=0
y=2+3tt€ER

Jak urcime osu uhlu AVB?

Priklad 7: NapiSte obecnou rovnici pfimky, ktera prochazi bodem Q a je
kolma k pfimce p.
a)Q[1;-3],p:—x+3y—2=0
b)Q[2;5],p:x=2+t,y=3t,tER

Priklad 8: Urcete vzdalenost bodu M od pfimky AB.
a) M[11; —4], A[1;1], B[-3; —2]
b) M[—4;3], A[3; —1], B[-9; 4]

Priklad 9: Ur&ete soufadnice bodu A’ soumérné sdruzeného s bodem A
podle pfimky p.
a)A[5;1],p:2x—y—4=0
b) A[8; 1], p: P[1;0],4 = (1;3)



Priklad 10:

Priklad 11:

Priklad 17:

Priklad 18:

Priklad 19:

Priklad 20:

Priklad 22:

Napiste obecnou rovnici osy usecky AB.

a) A[1;3],B[-1;2]

b) A[2; 0], B[4; 4]

Urcéete odchylku pfimek p, g, které jsou dany rovnicemi
p:3x—4y+7=0,q:x+2y—1=0.

Zjistéte, zda bod M je bodem konvexniho uhlu AVB:
a) A[3; -2],V[-2;1],B[6; 5], M[-1; 2]
b) A[-5;—-3],V[4; 1], B[-1; 2], M[-3; 2]

Vypocitejte soufadnice paty kolmice vedené bodem A k pfimce p:
a)A[3;—7],p:5x —6y+4=0
b)A[—4;2],p:x=1+2t,y=2—t;t ER

Vypocitejte vzdalenost bodu A[1; 3] od pFimky

s parametrickym vyjadienimx =1 —3t,y = =2 + 4t;t € R.
Vypocitejte vzdalenost bodu B[3; —7] od pfimky dané rovnici
4x —3y+7=0.

Zjistéte odchylku p¥imky p: x — 3 = 0 a pfimky q: xv3 —y +5 = 0.

Lezi dva body ve stejné poloroviné?

Priklad 8:

Priklad 9:

Priklad 15:

Priklad 16:

Zjistéte, zda body K, L lezi ve stejné poloroviné s hraniéni
pfimkou p.

a)p:3x —2y+1=0,K[1;2],L[2; -3]

b)p:2x —y +3 =0,K|[3;0],L[0; 0]

c)p:5y —1=0,K[1;3],L[5; —1]

Zjistéte, zda bod K leZi v uhlu AVB.

a) A[2;3], B[1; —2],V[5; —1],K[0; 5]

b) A[1; —1], B[2;3],V[-1; 1], K[-3; 2]
Zjistéte, zda body A[2; —7], B[—7; 0] leZi ve stejné poloroviné
s hrani¢ni pfimkou, kterd ma rovnici 2x + 3y + 15 = 0.

Zjistéte, zda body M[—6; —7], N[—1; —3] lei ve stejné
poloroviné s hrani¢ni pfimkou, kterd ma rovnici
3x—4y—-7=0.



DALSI PRIKLADY:

1) Vypoditejte vzdalenost bodu A[8; 3] od pFimky dané rovnici
4x —2y+5=0.

2) Vypoditejte vzdalenost bodu M[1; 5] od pfimky s parametrickym
vyjadienimx = 4 + 2t,y = 3 — 6t;t € R.

3) Ukaite, Ze ptimky p, g jsou rovnobéiné a pak vypocitejte jejich
vzddlenost:
pix=1+4t,y=—t;t €R
q:x=3—-12s,y=—-2+3s;s€R

4) Urcete odchylku pfimek p, g, které jsou dany rovnicemi:
pix=—-1+t,y=5-3tt€R
g:x=5-3s,y=—-1+s;5s€R

5) Urcete odchylku pfimek p, g, které jsou dany rovnicemi:
p:2x—y+3=0
qg:x=3+2t,y=t;t€ER

6) Zjistéte, zda body M a N jsou body konvexniho Ghlu AVB:
V[1;2],A[-3;8], B[9; 4], M[5; 5], N[4; —2]

7) Zjistéte, zda body K, L leZi ve stejné poloroviné s hrani¢ni pfimkou p.
p:3x — 2y +7 =0,K[4;1],L[2; —5]

8) Vypoditejte vzdalenost bodu M[2; 3] od pFimky s parametrickym
vyjadfenimx =5 —4t,y = —3 + 6¢;t €ER.

9) UkaZte, Ze pfimky p, g jsou rovnobézné a pak vypocitejte jejich
vzdalenost:
pix=1+2t,y=2-3tt€R

3
q:x=0—1s,y=1+§s;sER

10) Vypocitejte odchylku pfimek p, g:
pix=2—-3t,y=-5+2t;t €R
g:x=6+5s5,y=34+2s;s€R

11) Vypoditejte odchylku pfimek p, g:
pix=5—4t,y=—-14+6t;t€R
q:3x +5y—19=0



