TRIGONOMETRIE - vzorce a priklady

PRAVOUHLY TROJUHELNIK
1) Euklidova véta o vysce

vt =c, ¢

2) Euklidova véta o odvésné
a’=c-c,
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b“ =c-cy

3) Pythagorova véta

c? = a? + b?

4) Goniometrické funkce pro trojuihelnik ABC (y = 90°)
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Priklady: Vypocitejte zbyvajici prvky (a, b, c, cg, €p, v, &, B) v pravouhlém trojuhelniku ABC
(y = 90°), je-li dano:

1) a=5cm, c,=4cm
b=5cm, c=13cm
c=10cm, c, =7 cm

c=10cm, ¢, =6cm

)

)

)

5) ¢=5cm, b=3cm
) a=6cm, c,=3cm

) ¢=15cm, ¢, =9 cm
) cg=14cm, a=21cm
9) ¢, =8cm, v=6cm

10) a=9cm, c=12cm



OBECNY TROJUHELNIK

1)

a)
b)

Priklady: Urcete zbyvajici strany a vnitfni Uhly v trojuhelniku ABC, je-li dano:
c=20cm, a =45° B =105°

a=10cm, g =100° y =50°

b =48,55cm, y = 6°30', a = 69°40’
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10) c=66cm, B =30° a=105°

SINOVA véta

znam jednu stranu a dva uhly
znam dvé strany a uhel proti jedné z nich
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sina =sinf -

sinff =sina-

siny =sina -

co nejvic vychazet z idajl danych v zadani (vyhnu se chybé)

délky zaokrouhlovat na 2 desetinna mista

Uhly s pfesnosti na minuty

a=52cm, f =63°14', y =57°43'

c=20cm, a =105° g =30°
a=12,8cm, b=10cm, a = 58°30°
p = 60° y=100°, a=2,6m
b=34cm, a =50° y=75°
a=18cm, c =23 cm, y = 84°

sina = siny -

sinff =siny -

siny =sinf -



2) KOSINOVA véta
a’ = b?> + c* —2bc-cosa
b% = a? + ¢* — 2ac-cos B

c? = a®? + b?> —2ab - cosy
a) znam délky vSech stran, ale neznam vnitini Ghly
b) znam 2 strany a Uhel jimi sevieny

b% + c? — a?
cosq = ————

2bc

a® + c? — b?

cosf = ———
B 2ac

a® + b? — c?

cosy = ———

2ab

Priklady: Urcete délky vSech stran a velikosti vnitfnich Ghll v trojuahelniku ABC

a=16,9cm, b=26cm, c =27,3cm

N =

a=4cm, b=5cm, c=6cm

W

Trojuhelnik ABC ma délky stran 4 cm, 5 cm, 6 cm. Urcete velikosti jeho vnitfnich Ghld.
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)
)
)V trojuhelniku ABC:a =20 cm, b = 18 cm, ¢ = 13 cm. Urcete velikost vnitfnich ahld.
)
) Vtrojuhelniku ABC: b = 10 cm, ¢ = 15 cm, a = 60°. Urcete zbyvajici strany a uhly.
)

(&)

Priklady: Urcete délky vSech stran a velikosti vnitfnich Ghl{ uzitim sinové a kosinové véty
) a=11,6cm, c=9cm, a = 65°30’

) a=51,32cm, c=34,76 cm, f =126°12'

) Reste trojuhelnik ABC, je-liddno b = 16,7 cm, a = 24°15°, y = 112°.

)
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Reste trojuhelnik ABC, je-liddnoa = 64,5m, b =53 m, c = 41,8 m.

5) Mista A a B jsou spojena pfimym tunelem. Urcete jeho délku, znate-li vzdalenosti

|AC| = 185m, |BC| = 273 m a Ghel a = 78°42".

V trojuhelniku ABC: a = 4,3 cm, b = 3,1 cm, y = 57°31’'. Urlete zbyvajici strany a Ghly.



3)

a)

b)

OBSAH TROJUHELNIKA

pokud zndm 2 strany a Uhel jimi sevieny

S—l b-si —1b .1 :
= ab-siny =2bc-sina =-ac-sinp

(pro obsah trojuhelnika bez uréovani vnitfnich uhla)

Sz\/s-(s—a)-(s—b)-(s—c)
_a+b+c
ST 2

Priklady: Uréete obsah trojuhelniku, je-li dano:

1)
2)
3)

a=14m, b=20m, c=7m
a=75cm, c=9,2cm, f =134°
b=6"7m, §=38° y=73°

Priklady: Urcete obsah trojuhelniku, je-li dano:

a)
b)
c)

a=154cm, b=19,9cm, ¢c =25,7cm
a=13cm, b =16 cm, y = 58°10’
a=251cm, a =63°, B =38°

TRIGONOMETRIE V PRAXI

Dvé chodby z mista A sviraji Uhel & = 37°46'. Jejich délky jsouc = 137,8 m, b = 105,3 m.
Jak dlouhd bude spojovaci chodba na jejich konci?

Jana je pozorovana ze dvou mist A, B, kterd jsou od sebe vzdalena 975 m.
Uhel BAJ = 63°, thel ABJ = 48°. Vypotitej vzdalenost Jany od mista A.

Hajny sleduje pas lesa o délce 70 m, pficemz od jednoho konce je vzdalen 80 m a od druhého
30 m. Jak velky je jeho zorny Uhel?

Z pozorovatelny 15 m vysoké a vzdalené 30 m od brehu feky se jevi Sitka reky v zorném uhlu
@ = 15°. Vypocitejte Sirku reky.

Kosmicka lod byla sledovana radarovym zafizenim ze Zemé. Pfi vy$kovém uhlu @ = 20°35’
byla namérena vzdalenost d = 520 km.
V jaké vysce nad Zemi (polomér Zemé r = 6378 km) byla lod' v okamziku pozorovani?



