GONIOMETRIE A TRIGONOMETRIE

GONIOMETRICKE ROVNICE

Zakladni goniometrické rovnice:
gx)=a

jedna z goniometrickych funkci a€ER
(sin, cos, tg, cotg)

feseni
= mnozina viech jejich kofent z intervalu (0; 277) nebo (0°; 360°).
feSeni je v R ; vyjadti se jako U
kez

Priklad: Najdéte zakladni feSeni a poté zapiste mnoZinu vSech feseni
. 1
1) sinx = -3

2) cosx = —

[




3) tgx =3

4) cotgx = —\/3—§

~ |G

5) sinx = —

6) cosx =g




Priklady na opakovdni: Reste v R rovnice a vysledné hodnoty zakreslete na
jednotkové kruznici. Najdéte zakladni reSeni a poté zapiSte mnozinu vsech reseni.
1) sinx=0

2) sinx =1

3) sinx =-1
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7) cosx =1
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11) sinx = g

12) cosx = :
2

2m

13) cosx = ‘/;

2m




14) tgx = —/3

15) tgx =1

16) tgx =—1




%

17) tgx = 3

18) cotgx =1

19) cotgx = -1

20) cotgx =+/3




DALSi GONIOMETRICKE ROVNICE

Reseni substituci = vidy, kdy? je misto x jiny tvar
(napf. 3x,5x,3x + rr,% - 2x,..)

= nahrazeni vyrazu novou neznamou

Priklad: Dané rovnice feSte pomoci substituce
1) cos 3x = :
2
2) 2sin(3x+m) =-1
3) sin2x = £l
2
. 1
4) sin2x = -3

5) tg3x =-1

Pfiklad: Re$te goniometrické rovnice vyuZitim:
substituce + kvadratické rovnice

1) 2sin?x —sinx =0

2) 2cos?x—7cosx+3 =0

3) sin?x +5sinx+4=0

4) 4cos’x+4cosx+1=0

5) (3sinx —2)—(sinx —3)2+11=0

Priklady na opakovdni: VlyieSte v R goniometrickou rovnici

1) sin3x=0 9) sinf=_¥
2) sin 2x = = i i
2 10) cosszg
3) sin 2x = — = 1
2 11) cos2x = —3
]
4) cosbx = 5 12) cos§=—1
x_
o) tg;=0 13) tg 2 =0
6) tg3x=-1
) e 14) tg2x = —/3
7) sin3x=1
V3
N 15) tg4x=?

8) sin4dx = >
16) cotg2x = —1

Priklady na opakovdni: VlyteSte v R goniometrickou rovnici

1) sin(2x+%)=-1 6) sin((-%)=2
2) sin(2x+§)=—§ 7) sin(2x+%)=—%
) (e 0 (c-9)--
4) cos(2x-%)=-1 9) cos(2+%) =0

) e (-5 = -3



Priklady na opakovdni: Reste goniometrické rovnice vyuZitim substituce
1) 4sin?x —4sinx+1=10

2) (cosx —4)(4cosx—3)+3=0
3) (2sinx + 1)(sinx —3) + (2sinx — 1)(sinx + 2) = 4sinx — 1
4) 2tg?x—5tgx =2 (tg’?x —2tgx) +3

5) cotg? x —? cotgx =0

VZTAHY MEZI GONIOMETRICKYMI FUNKCEMI
GONIOMETRICKE VZORCE
1) sin®x + cos?x =1 x €R
2) sin2x = 2sinx - cosx

3) cos2x = cos? x —sin?x

sinx

4) tgx =

Cosx
cos x

5) cotgx =

sinx
T

6) tgx-cotgx =1 xik-;;kEZ

SOUCTOVE VZORCE
1) sin(x +y) =sinx-cosy + cosx-siny

2) sin(x —y) =sinx-cosy — cosx-siny
3) cos(x+y) =cosx-cosy—sinx-siny

4) cos(x —y) =cosx-cosy + sinx-siny

Pfiklad: Reste rovnici s vyuzitim goniometrickych vzorcl
1) 2cos?x =sinx +1 V rovnici je sinx icosx
pomoci vzorce upravim na rovnici
s jednou goniometrickou funkci
sin®x + cos?x =1
cos?x =1 —sinx

2) cosx —1 =sin’x
3) 3 cos?x = sin®x
4) cos2x —sinx =0

5) 3cosx = 2sin®x

Priklady: na souctové vzorce
1) cos (x - g) =
2) sin(m—x) =
3) —sin 2r —x) =
4) cos (x +m) =

5) sin(x —m) =



Priklad: Vyteste goniometrickou rovnici na souctové vzorce
1) cos(x —E) +sinx =1
2
2 3_77.' —
2) sin®x cos(x+ 2) 2
3) cos(2r + x) + cosx = —1
4) sinx —sin(x + m) = /3

5) coszx—sin(g—x)zo

Pfiklad na opakovdni: Redte rovnice s vyuZitim goniometrickych vzorc
1) sin?x — cos?x +sinx =0

2) 2tgx—3cotgx=1

3) tgx(sinx—l)=2cosx—cosx
4) sin3x = cos3x

V3 _
5) gy t4cotgx=0

6) 2+ cos2x =—5sinx

| =

7) sinx-cosx =

N

8) 2cos’x =sin?x—1

9) 6sin?x—7cosx—1=0

10) 3sinx = 2cos?x

11) sin?x+cosx+1=0

12) 2v/3sin?x = cosx

13) sinx+coszx=i

14) 3cos?x —4cosx —sin?x—2=10
15) 3cosx = 2sin®x

16) cos2x +sinx =0

Dalsi priklady na souctové vzorce: Zjednoduste
1) cos (g + x) =
. 31

2) sin (x - 7) =

3) cos (3771 + x) =

4) sin G + x) =

5) sin(x + 2m) =

6) cos(4mr —x) =

7) sin(§+x) — sin(%—x) =

8) cos(m — x) — sin (x + g)



