INVERZNI FUNKCE
(pouze u prosté funkce)

Funkci inverzni uréujeme vzdy k néjaké ptivodni funkci f. Nutna podminka
pro existenci inverzni funkce je, aby ptavodni funkce f byla prosta. Plvodni
funkce f zobrazuje prvky D(ry na mnoZinu H sy a inverzni funkce, kterou
znacime f‘l, zobrazuje prvky H(r) na mnozinu D(sy. Graficky si to lze
predstavit tak, jako bychom k ptvodnimu grafu funkce sestrojili jeho obraz v
osové soumérnosti podle osy y = x. Pfedpis inverzni funkce ziskame tak, Zze
se pokusime vyjadrit x jako funkci argumentu y.

Co znamend slovo ,,inverzni“? Pfevrdcend nebo také ,,obrdcend”. (Napriklad inverze u poc¢asi znamend,
Ze ve vyssich polohdch je vyssi teplota. Normdini stav je obrdceny.)
Co znamend slovo ,,prostad funkce“? Prostd funkce je funkce, kterd je bud'jen rostouci nebo jen klesajici.

Inverzni funkce k PROSTE funkci f je funkce =1, pro kterou plati:
1) Df—l = Hf
2) kazdému y € Dy-1 je pfifazeno pravé to x € D, pro které je f,) = ¥

1) Df—l = Hf
2) Hf—l == Df

Grafy funkcif‘1 a f jsou sestrojené v téZe soustavé soufadnic, 0y, a jsou
osové soumérné podle pfimky y = x (osa I. a lll. kvadrantu).

Postup:

e Predpis inverzni funkce zjistime tak, kdyz v predpisu plvodni funkce
zaménime x s y a opét vyjadiime y.

e Pro nékteré funkce neexistuje inverzni funkce (nejsou prosté) na jejich
celém Ds. KdyZ v3ak tento Dy omezime, mGZeme jiZ k této funkci
nalézt inverzni.

Pfiklad: Urci inverzni funkci a jeji D, H:

1) fry=3x—-2; x€(-1;2)
2) my=2x—05 ; x€(=2;3)

Priklady: Urci inverzni funkci a obé funkce zakresli do jednoho grafu:
1) fry=2x
2) fiy=3
3) fiy=4x-7
4) fy=2x-1
5 fiy= g— 1
6) fiy=-+1
7)) fry=2x+1
8) fiy=3+3; Dy =(=6;2)
9) *f:y=x% D¢ = (0; )
10) * f:y = 2x% D(fy = (0; o)
11) * fry =x%+3; D(ry = (0; )


https://www.youtube.com/watch?v=DL_NhOflEMM

Pfiklady: Najdi inverzni funkci k dané funkci a uréi definiéni obor obou funkci:

1) fiy=3

2) fiy=1—-[4x—-7-(1-2x)+3]—x
) Y=g

DR A e

5) *ﬂy=1—§

6 *fiy=T

Ny =R

10x-5
8) >I<f:y:15—x10x+1

% £ 1—[10—(7—x)+20]—5x_
9 f'y - 1+2x—(3-4x) 2

Priklady: Urci inverzni funkci k exponencidlni nebo logaritmické funkci:

1) *fiy=e*
2) *f:y=In(2—3x)
3) *fiy=2%

n1-x
4) *fi}’:(g)

5 *fiy=-354+6
6) *f:y=1+logx

7) *fiy= —2-log(ﬂ)5

x+1

8) *f:y=Ilogx—log2x+log3x



POROVNANI GRAFU INVERZNi FUNKCE

EXPONENCIALNi FUNKCE LOGARITMICKA FUNKCE
f: y=a* ffl: x=a” o y=1log,x

Rostouci funkce:
a) fry=3*
f~ly =logsx
f x | -3|-2|-1] 0 1 2 3 4
1 1 1
y | =1 = | = 1 3 9 | 27| 81
27 | 9 3
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Klesajici funkce:

1x
b) 9-)’—(;)
gty =logix
4
g x | -4 | -3|-2]|-1]0 1
1 1 1
y |256| 64 |16 ] 4 | 1| - | =|=
4 | 16 | 64
-1. 1 1 1
g ¢ x |26| 64|16 4| 1| ]| =] =
4 | 16 | 64
y | -4 | -=3]-=2]-1] 0 1 2

@
O ) = logyl)
+




